OLIMPIADA DE MATEMATICA
Etapa locala, Bragov, februarie 2010
Clasa a VI-a

Solutii si bareme

SUBIECTUL I
Notam cu P(X) produsul elementelor multimii X.
a) Metoda I
Presupunem contrariul. Cum P(A) = P(M\A), obtinem P(M) = P(A) -
P(M\A) = (P(A))2, deci produsul elementelor lui M este patrat perfect.
Dar, P(M) = 10! = 28.3%. 5.7, care nu este patrat perfect....... 3p
Metoda 1T
Presupunem contrariul. Cel mai mare numéar prim din multimea M este 7.
Exact una dintre multimile A gi M\ A il va contine pe 7. Atunci, produsul ele-
mentelor acesteia va fi multiplu de 7, pe cand al celeilalte nu. Deci, cele doua
produse nu pot fi egale........ 3p b) Esteevident cd z =7....1p
Un exemplu de partitie a multimii M\{7} este: {1,2,3,4,5,6} i {8,9,10}......3p
(orice alt exemoplu se va puncta corespunzitor).
SUBIECTUL II
a) Cel mai mic numar de drepte este una, care se obtine daca cele 2010 puncte
sunt coliniare......2p
b)  Cel mai mare numér de drepte se obtine dacé oricare 3 puncte sunt necol-

iniare gi acest numaér se obtine dupa formula n(";l) = 201052009 = 2019045......2p
c) Daca 2009 puncte sunt coliniare gi un punct este necoliniar cu acestea,
atunci se obtin 2010 drepte, in toate celelalte cazuri se obtine un numar de
drepte mai mare decat 2010, deci nu se pot obtine 2009 drepte......3p
SUBIECTUL II1 e
ABAEF este isoscel. Din DAC = AEB, DAB = ABFE si DAC = BAD rezulta
ci ABE = AEB si deci ABAE este isoscel. Analog, ACAF este isoscel.....2p
a)  Observam cad AEAF = ACAB (L.U.L) si de aici EF = BC si de aici
AEBF = ACEB (L.L.L)....... 2p

b) Din a) deducem ACB = AEF. Cum AFC = A/C’\F, rezults EFC = B/ﬁ,
adicd AMFC este isoscel cu FM = CM. Acum AMAF = ACAM (L.L.L)
implicd M A bisectoarea FMC. Deoarece! AMFC este isoscel, rezulta MA
inaltime, adica M ALCF. Dar FC||AD implici MA1AD......3p






